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Pole trojkata

9.1. Oblicz pole tréjkata réwnobocznego o boku dtugosci 10 cm. 29 3

9.2. Oblicz dhugo$¢ wysokosci tréjkata réwnobocznego o polu 3v3 cm®. 3

9.3. Promien okregu opisanego na tréjkacie réwnobocznym jest o 4 cm dluzszy od pro-
mienia okregu wpisanego w ten tréjkat. Oblicz:

a) dhugosé wysokosci tréjkata; 12

b) pole tego tréjkata. ug

9.4. Pole tréjkata réwnobocznego jest réwne 963 cm?. Oblicz dlugo$¢ promienia
okregu opisanego na tym tréjkacie i dlugos¢ promienia okregu wpisanego w ten tr6jkat.
8,42
9.5. Oblicz pole tréjkata réwnobocznego, wiedzac, ze pierscier wyznaczony przez okrag
opisany na tym tréjkacie i przez okrag wpisany w ten tréjkat ma pole 300r cm’.
300>

9.6. Niech T oznacza tréjkat réwnoboczny o boku dlugosci 6 cm, S - érodek ciezkosci
tego tr6jkata, T’ - obraz tréjkata Tw obrocie dookota punktu S o kat o mierze 60°. Oblicz

pole figury Tu T, 416

9.7. W szedciokacie foremnym réznica dlugosci dwoch przekatnych wychodzacych
z jednego wierzchotka wynosi 6 cm. Oblicz pole tego szeéciokata. 5 [ 34 Hﬁrb)

9.8. Na szesciokacie foremnym opisano okrag i w ten szesciokat wpisano okrag. Pole po-
wstalego pierscienia jest réwne 2 dm’. Oblicz pole powierzchni szesciokata.

$.9. Oblicz pole tréjkata réwnoramiennego prostokatnego, w ktérym odleglos¢ wierz-
chotka kata prostego od przeciwprostokatnej jest réwna 5 cm.

9.10. Srodek okregu opisanego na tréjkacie prostokatnym lezy w odlegloéci 3 cm i 2 cm
od przyprostokatnych. Oblicz pole tego tréjkata.

9.11. W wr6jkacie prostokatnym przyprostokatne maja diugos¢ 20 cm i 21 cm. Oblicz
diugos¢ wysokosci poprowadzonej na przeciwprostokatna.

9.12. Wysokos¢ tréjkata prostokatnego poprowadzona na przeciwprostokatna dzieli ja na
odcinki diugosci 1 cm i 49 cm. Oblicz pole tego tréjkata.

9.13. W tréjkacie prostokatnym wysoko$¢ poprowadzona na przeciwprostokatng ma

diugos¢ 10 cm. Oblicz pole tego tréjkata, wiedzac, ze promieri okregu opisanego na nim
ma dlugosé 19 cm.
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9.14. W tr6jkacie prostokatnym jedna z przyprostokatnych ma dtugosc 20 cm, a srodkowa
poprowadzona na przeciwprostokatna ma dhugos¢ 12,5 cm. Oblicz:

a) pole tego tréjkata;
b) odlegtos¢ wierzchotka kata prostego od przeciwprostokatnej.

9.15. W tréjkacie prostokatnym odleglos¢ punktu przecigcia sig srodkowych od wierz-
chotka kata prostego wynosi 2 cm. Wysokos¢ tréjkata poprowadzona na przeciwprosto-
katna ma dlugos¢ 2,5 cm. Oblicz pole tego tréjkata.

— #9.16. Pole tréjkata prostokatnego jest rowne 54 cm’. Diugos¢ jednego boku jest Srednig

arytmetyczng diugosci dwoch pozostatych bokéw. Oblicz dlugos¢ promienia okregu opi-
sanego na tym tréjkacie.

9.17. W tréjkacie réwnoramiennym dlugos¢ podstawy wynosi 16 cm, a diugos¢ wyso-
kosci poprowadzonej na te podstawe jest réwna 15 cm. Oblicz diugosci pozostatych wy-

sokosci.

= 9.18. w tréjkacie réwnoramiennym ABC, |AC| = |CB|, dlugos¢ wysokosci poprowa-

dzonej z wierzcholka C wynosi 4 cm oraz |AC| = |AB| - 1. Oblicz pole tego tréjkata.

9.19. W tréjkacie réwnoramiennym podstawa jest o 3 cm krétsza od ramienia. Wiedzac,
ze wysokosc opuszczona na podstawe ma diugoéc 12 cm, oblicz:

a) pole tego tréjkata;

b) dlugos¢ wysokosci poprowadzonej na ramig tego tréjkata.

9.20. Tr6jkat prostokatny réwnoramienny T, o przyprostokatnej dlugosci 5 cm, obrécono
wokét wierzchotka kata prostego o kat 30°, otrzymujac tréjkat T'. Oblicz pole figury

Im T,

& *9.21. Na przediuzeniu przeciwprostokatnej AB tréjkta prostokatnego ABC obrano punkt

Dtak, ze |BD| = |BC|. Oblicz |CD|, jeéli wiadomo, ze |BC| =15 cm i |AC| = 8 cm.

E *9.22. Wyznacz dhugosc boku ctréjkata, jesli dane sa diugosci a, bdwéch jego bokéw oraz

wiadomo, ze h, + hy = h, gdzie h,, hy, h s dlugosciami wysokosci opuszczonych na od-
powiednie boki tego tréjkata.

9.23. Punkt M lezy wewnatrz tréjkata rownobocznego. Wykaz, ze suma odleglosci punk-
tu M od bokéw tréjkata jest réwna dlugosci wysokosci tego tréjkata.

(= *9.24. Niech P bedzie dowolnym punktem wewnetrznym tréjkata ABC. Wykaz, ze

. +% s hi- =1, gdzie x, y, z oznaczajq odleglosci tego punktu od bokéw tréjkata, a hy,
3
h, h; s3 diugosciami wysokosci poprowadzonych odpowiednio na te boki.

9.25, Z kawatka tréjkatnego materiatu o obwodzie 1,12 m i polu 504 cm® wycigto kofo,
styczne do bokéw tego tréjkata. Oblicz dtugo$¢ promienia wycietego kofa.
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9.26. W pewnym tréjkacie stosunek jego pola do pola kota wpisanego jest réwny 3 : r.
Wiedzac, ze Srednica tego kota ma dlugos¢ 6 cm, oblicz obwdéd tréjkata.

9.27. W tréjkacie réwnoramiennym podstawa ma dlugos$c¢ 32 cm, a ramie 20 cm. Oblicz:

a) dlugos¢ promienia okregu wpisanego w ten tréjkat;
b) odleglosc srodka tego okregu od wierzchotkéw tréjkata.

9.283. Boki trojkata ABC maja dlugosc: |AB| = 16 cm, |BC| = |ACI = 17 cm. Oblicz:
a) pole tego tréjkata;

b) dlugoéc promienia okregu wpisanego w ten tréjkat;

c) dlugosc¢ promienia okregu opisanego na tym tréjkacie.

9.29. W tréjkacie réwnoramiennym ABC podstawa AB ma dlugos¢ 8 cm. W tr6jkat ten
wpisano okrag o. Punkty D i E s3 punktami stycznosci okregu odpowiednio z ramionami
ACi BC'tego tréjkata, przy czym |DC| + |CE| = | DA| + |AB| + | BE|. Oblicz:

a) pole tr6jkata ABC;

b) dhugosc promienia okregu o.

9.30. W tréjkacie réwnoramiennym o polu 48 cm? stosunek dhugosci ramienia do dhu-
gosci wysokosci opuszczonej na podstawe jest réwny 5 : 4. Oblicz:

a) obwdd tréjkata;

b) diugosci wysokosci tego tréjkata;

c) dlugos¢ promienia okregu wpisanego w ten tréjkat.

9.31. W tréjkat réwnoramienny ABC, w ktérym |AC| = |BC], |<C| = 120°, wpisano
okrag, ktérego promieri ma diugos¢ 3 cm. Oblicz diugosci bokéw trojkata.

9.32. Na tréjkacie ABC, w ktérym |AC| = |BC, opisano okrag o srodku O i promieniu
R =20 cm. Wiedzac, ze | <AOB| = 120°, oblicz pole tréjkata ABC oraz dlugos¢ promienia
okregu wpisanego w ten tr6jkat. Rozwaz dwa przypadki.

9.33. Boki tréjkata maja dtugos¢ 25 cm, 39 cm, 56 cm. Oblicz:

a) pole tréjkata;

b) diugosci wysokosci tego tréjkata.

9.34. Boki tréjkata majq diugo$é 21 cm, 17 cm, 10 cm. Oblicz:

a) pole tréjkata;

b) diugos¢ promienia okregu wpisanego w ten tréjkat;

c) diugos¢ promienia okregu opisanego na tym tréjkacie.

9.35. Dwa boki tréjkata maja diugos¢ 17 cm i 25 cm, a jego pole jest réwne 210 cm?.
Wiedzac, ze promieri okregu wpisanego w ten tréjkat ma dlugo$¢ 6 cm, oblicz:

a) dlugosc trzeciego boku tréjkata;
b) diugoéc promienia okregu opisanego na tym tréjkacie.
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6. W tréjkacie prostokatnym przyprostokatne majg dlugosc 12 crn‘i 5 cm. Przez w_ierz-
2r?olek kqla]:qrostego poprowadzono prosta, ktéra podzielita ten tréjkat na dwa tréjkaty
o réwnych obwodach. Oblicz stosunek diugosci promieni okregéw wpisanych w powstale

tréjkaty.

9.37. Dlugosci bokéw tréjkata ABC tworza trzy kolejne wyrazy ciggu arytmetycznego,
przy czym |AC| < |BC| < |AB|. Wykaz, ze r= %h, gdzie r jest dlugoscia promienia okregu
wpisanego w ten tréjkat, h jest dlugoécia wysokoéci poprowadzonej z wierzchotka A
tréjkata.

*9.38. W tréjkacie rownoramiennym ramie jest dwa razy diuzsze od pod_stawy, a suma
diugosci promienia okregu wpisanego w ten tréjkat i promienia okregu opisanego na tym
tréjkacie jest réwna 11 cm. Oblicz diugos¢ podstawy tréjkata.

*0.39, W tréjkacie dwa boki maja dlugos¢ 3 cm i 4 cm. Dlugos¢ Frzeciego b_oku_ jest
wieksza od dtugosci dwéch pozostatych bokéw. Dlug?s'ci wysokosci w tym trjkacie sa
trzema kolejnymi wyrazami ciggu arytmetycznego. Oblicz pole tego trGjkata oraz dlugosci
promieni okregéw: wpisanego w ten tr6jkat i opisanego na tym tréjkacie.

9.40. W trGjkacie prostokatnym jedna z przyprostokatnych jest dwa razy krétsza od prze-
ciwprostokatnej. Oblicz stosunek pola kota wpisanego w ten tréjkat do pola kota opisane-
go na tym tréjkacie.

9.41. W tréjkacie prostokatnym przeciwprostokatna ma dlugosc 25 cm. Qlugoﬁé promie-
nia okregu wpisanego w ten tr6jkat jest réwna 3 cm. Oblicz pole tego tréjkata.

9.42. Promieri okregu opisanego na tréjkacie prostokatnym ma diugosc¢ 17cm, a promieri
okregu wpisanego w ten tréjkat ma 6 cm dlugosci. Oblicz pole tego tréjkata.

9.43. Pole tréjkata prostokatnego jest réwne 180 cm’, a promieri okregu wpisanego w ten
tréjkat ma dlugos¢ 4 cm. Oblicz diugoéci bokéw tego tréjkata.

9.44. Oblicz dlugosci bokéw tréjkata prostokatnego, ktérego obwéd jest réwny 70 cm,
a pole wynosi 210 cm?..

9.45. Wykaz, ze okrag wpisany w tréjkat prostokatny jest styczny do przeciwprostokatnej
w punkcie dzielacym ja na dwa odcinki, ktérych iloczyn diugosci jest réwny polu tego
tréjkata.

2 3 -
9.46. W tr6jkacie prostokatnym sinus jednego z katéw jest réwny = Promieri okregu
wpisanego w ten tréjkat ma dhugos¢ 7 cm. Oblicz pole tego tréjkata.

9.47. W tréjkacie prostokatnym o polu 136,5 cm?, cosinus jednego z katéw jest réwny
% . Oblicz diugosci bokéw tego tréjkata.
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